الجمهورية الجزائرية الدبمقراطية الشعبية 


وزارة التربية الوطنية الديوان الوطني للامتحانات والمسابقات 
امتحان بكالوريا التعليم الثانوي دورة: 2017 
الشعبه: تفي رياضي 

اختبار في مادة: الرياضيات المدة: 04 سا و30 د 


على المترشح أن يختار أحد الموضوعين الآتيين: 
الموضوع الأول 
التمرين الأوّل: (04 نقاط) 
الفضاء منسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس |۴ ,از ,0:1 ) . نعتبر النقط (۸)2:2:0 »(2;2-;8)0 و(6)1:1:3. 
1 اكتب معادلة ديكارتية للمستوي (2) الذي يشمل النقطة 4 ويعامد المستقيم (80). 
2 نعتبر ("7)المستوي المحوري للقطعة [48] ء تحقق أن معادلة ('۲) هي : 2-2-0 +8 . 
3 بین أن المستوبين (8) و ("2) يتقاطعان وفق مستقيم (4) ء يطلب إيجاد تمثيل وسيطي له . 
4) بيّن أن النقطة © مرجح الجملة المثقلة ((12-:©) ,(8:1) :0 :۸)] هي نقطة تقاطع (۸) و (۸8€)» 


ثم عيّن (17) مجموعة النقط 14 من الفضاء التي تحقق 12MC | =10|OA‏ -114+118| . 


التمرين الثاني: (04 نقاط) 

نعتبر الدالة العددية ر المعرّفة على المجال [1:-[ ب : 
المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس [ ثر,:0) ء وليكن (۸ 
)1٤,(‏ المتتالية العددية المعرّفة بحدها الأول ر» حيث 1- = وا 
ومن أجل كل عدد طبيعي 7 ٠‏ (,۷) /ر = ہا 

1) أعد رسم الشكل المقابل ثم متّل على حامل محور الفواصل 
الحدود نلا › ہلا » ولا و جلا کو ا كنول اليل 
ثم ضع تخميناً حول اتجاه تغيّر المتتالیة (,10) وتقاربها. 

2 برهن بالتراجع أنّ: من أجل كل عدد طبيعي ٠7‏ 1> ہلا . 

3 ادرس اتجاه تغيّر المتتالية (,/1) ثم استنتج انها متقاربة. 

4) نعتبر المتتالية ( ,«) المعرّفة كما يلي: من أجل كل عدد طبيعي 7 » 
أ) برهن أنّ المتتالية ( ,«) حسابية أساسها 2 ثم عين عبارة حدها العام ,۷ بدلالة 7 . 


المستقيم ذا المعادلة رع لو 


VY = 
" 1u, 


ب) استنتج عبارة الحد العام ,1 بد لالة n‏ واحسب 1 للا ء 


ممبجر 


صفحة 1 من 4 


اختبار في مادة: الرياضيات / الشعبة: تقني رياضي / بكالوريا 2017 
التمرين الثالث :(05 نقاط) 
المستوي المركب منسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس [ 0:1/,10) . 
نعتبر النقط 4 ٠‏ 8 و € التي لواحقها : 1--> رج 2 227 دورج و1 حي ج. 


1) اكتب العدد المرکب ہے على الشكل الأسي ثم استنتج طبيعة المثلث ۸8€ . 
ب>  B‏ 


2 عیّن العبارة المركبة للتشابه المباشر 5 الذي مركزه ') ويحول 8الى 4 . 
3) نعتبر النقطة (7 نظيرة 8 بالنسبة الى © والنقطة 7 صورة ( بالتشابه 5 . 
أ) عيّن رج لاحقة 7 ثم تحقق أن: 21 -1- پر حيث ,ج لاحقة ٤‏ . 
ب) حدّد طبيعة الرباعي 47218 . 
4) (1) مجموعة النقط 74 من المستوي ذات اللاحقة > . ( 1 تختلف عن ۸ و8) 


حیث 7 ما : 2K‏ + >= جع - #)عقة - (ہد - ع)هقة . 


تحقق أنّ النقطة ٥‏ تنتمي الى (])ء ثم حدّد طبيعة المجموعة (1) وأنشئها. 
التمرين الرابع :(07 نقاط) 
لتكن الدالة العددیة ۴ المعرّفة على ,0 حيث ]ہ+:2إ ل |1:مه-| = ,0 كما يلي: لو 


=-2x+3+ 2|‏ ضام 


وليكن ( 0 ) تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس [ أر ,7 : 0). 
0 احسب النهايتين : ()/ر 1151 » (۸) 1180 » ثم فتر النتیجتین بيانيا. 
ب) احسب (×) م منت[ و مر صتا ٠.‏ 
E r am‏ +× 

گج کت 
(2-)(2-1) 
3( أ) تحقق أنّ: من أجل كل عدد حقیقي × من ,10 < ,2ع-3) و 0-((0م) ‏ + -0)/ . 
ب) استنتج أن( ,0) يقبل مركز تناظر يطلب تعيين إحداثبيه. 
4) أثبت أنّ المعادلة 0= (٭)۴ر تقبل حلا وحيدا © على المجال ]0,45:0,46| ثم استنتج أتها تقبل حلا آخر 

/ يطلب تعيين حصر له. 
5) بين أنّ المستقيم (۸) ذا المعادلة: 3+ ×2-= ر مقارب مائل ل( ,0 )» ثم ادرس وضعية ( ,0 ) بالنسبة ل( 4) . 
6) ارسم (۵) و (,©). 

2-1 


7 بین أن الدالة: (2 -2(17:)1 (x-1)1n(x-1)-(x-‏ جاعر : أصلية دالت( ا 


2) بين أته من أجل كل × من 70ء -2-= (+)' ء ثم شگل جدول تغيرات الدالة گر . 


x |‏ على ]ہ+:2[. 


ثم احسب بدلالة 8 مساحة الحيّز المستوي المُحدد بالمنحنى ( ,0 ) والمستقيمات التي معادلاتها: 
0+3 2--ر 3 2-7 و 1-3 . 


ہے ۴ 


انتهى الموضوع الأول 
صفحة 2 من 4 


اختبار في مادة: الرياضيات / الشعبة: تقني رياضي / بكالوريا 2017 
الموضوع الثاني 
التمرين الأؤل: (04 نقاط) 
الفضاء منسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس (,ز ,0:7 ) 
نعتبر النقط (4)1;1;0› C(0;5;2) « B(-1;2;-3)‏ ء (1()4:7:0. 
1) بيّن أن النقط 8 و € تعين مستو. 
2 أ) أثبت أنّ المستقیم (7))عمودي على كل من المستقيمين (48.) و ( 46 ). 
ب) جد معادلة ديكارتية للمستوي ()۸8ھ)ء ثم احسب المسافة بين النقطة (7 والمستوي (48)0ھ). 
3 أ) حدّد طبيعة المثلث )40 . 
ب) احسب حجم رباعي الوجوہ 48601 . 
التمرين الثاني: (04 نقاط) 
1 بین أنّ: من أجل كل عدد طبيعي © » [1]11= “”4. 
2) استنتج تبعا لقيم العدد الطبيعي 7 بواقي القسمة الإقليدية للعدد ”4 على 11. 
3 بيّن أنّ: من أجل كل عدد طبيعي 7 » العدد (1 + "1438 ×3 + ”2017 ×2) يقبل القسمة على11 . 
4) عيّن قيم العدد الطبيعي 7 التي يكون من أجلها العدد (3- م + ”2017 2) قابلا للقسمة على11 . 


التمرين الثالث: (05 نقاط ) 
المستوي المركب منسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس |[ ,/0:1). 
نعتبر النقط 0٠8۸4‏ و ( التي لواحقها : + 1= رت ,7= وج › 1-0 = ES‏ 
1) أ) اكتب ,ج و ےء على الشكل بر استنتج الشكل الأسي للعددين و2 و م2. 
ب) عيّن قيم العدد الطبيعي 7 التي تحقق: "(ى2) = "(,ج) . 
2 أ) اوجد نسبة ومركز التحاكي ۸ الذي ل إلى 4 ويحول © إلى 8 . 


e 


3 جد ىج لاحقة النقطة 6 مرجح TT‏ 
4 لتكن (”1) مجموعة النقط 4/من المستوي بحيث: 5ہ - |410( - 116 - 2118+ 2MA‏ | . 


بین أنّ 4 نقطة من ('1)» ثم حدد طبيعة المجموعة ('1) وعناصرها المميزة وأنشئها. 


صفحة 3 من 4 


اختبار في مادة: الرياضيات / الشعبة: تقني رياضي / بكالوريا 2017 


التمرين الرابع: (07 نقاط) 
1) نعتبر الدالة العددية ع المعرّفة على 1# كما يلي: 12+ ×6 + ×=(×) ع . 
1) ادرس اتجاه تغير الدالة ۽ . 
2 بيّن أن المعادلة 0> ()ع تقبل حلا وحيدا © حيث |1,47-: 1,48-[ © » ثم استنتج حسب قیم العدد 
الحقيقي × إشارة ()8. 
6-ثر 


E AER / نعتبر الدالة العددية‎ )11 
E 


وليكن ( )٥,‏ تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس (,0:7). 
1) أ) احسب () ۶ ہنا و 0م صمننا ٠‏ 

FS نا‎ 

5 +2( 


ثم ادرس اتجاه تغير الدالة ‏ وشگل جدول تغيراتها. 
2 ) بيّن أنّ المستقيم (4) ذا المعادلة × =« مقارب مائل للمنحنى [,0). 
ب) ادرس وضعية المنحنى ( ,0) بالنسبة إلى المستقيم (4) . 


ب) بین أنّ من أجل كل عدد حقيقي ×› 


3 بین أن 3a‏ - (0)/ ص0 
4) ارسم المستقيم (4) والمنحنی .)٥,(‏ 
5) نرمز ب ك الى مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحني [,0) والمستقيمات التي معادلاتھا 


2-0« < 0- 3 و0- ور 


أثبت أنّ: من أجل كل x e [a;0]‏ ل (۵) ۶ > )ثر > 3- ثم بيّن أن : 6 > 5> 20. 


انتهى الموضوع الثاني 


صفحة 4 من 4 


الموضوع الأول 
التمرين الأوّل: (04 نقاط) 
1) معادلة المستوي (7) :0 - 8- + +3y‏ × 
2 التحقق أن معادلة ("2) هي : 0= ج - 2+ . 
3) (2) و(”2) يتقاطعان وفق مستقيم (۵) لن الشعاعين الناظمين لكل من (7) و (”1) غير 
مرتبطين خطيا 
XxX =5 -16‏ 
التمثيل الوسيطي للمستقيم (4) :15 ©  /14‏ 21+8-=ر 
2-1 
4) إحداثيات 6 : ا :)6 
5 5 
)كاج © لھا مرجح للنقط الثلاث ۸ ;8 ;€ 01 
(4) > 6 لن إحداثيات © تحقق جملة التمثيل الوسيطي د (۸) ۷ "لم 
من (1) و (2) نجد )١)8(‏ 1800ه) = )G}‏ 
مجموعة النقط: 
|MA + MB -121/6|- 1001‏ تکافی 04 = MG‏ 
() سطح كرة مركزها 6 ونصف قطرها 0۸ 
التمرين الثاني: (04 نقاط) 
1) رسم الشكل المقابل وتمثيل الحدود 1/0 » ,)1 » ر1 و و مُبرزاً خطوط التمثيل 


التخمين : المتتالية ( ,/1) متزايدة تماما ومتقارية 
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2) البرهان بالتراجع أنّ: من أجل كل عدد طبيعي ٠72‏ 1 > ,1 . 


3) اتجاه التغير : نجد س ت ,10 - ,1 و منه المتتالية ( ,/1) متزايدة تماما . 


تقارب (,1۸) :المتتالية (,11) متزايدة تماما ومحدودة فهي متقارية . 
4 أ) المتتالية (,10) حسابية أساسها 2 : 2= ,رلا- إبر۷ 
عبارة الحد العام :1 + 271 = ر۷ 


ب) عبارة ,4 بدلالة 17 1ك 1 
271+1 

lim u, =1 النهاية‎ 

Lan 


التمرين الثالث :(05 نقاط) 
7 
1) الشكل الاسي: 2 ع 0 
Bp &c‏ 


طبيعة المثلث ۸8€ .: المثلث 48€ قائم في © لان - (CB;CA)‏ 


2 العبارة المركبة للتشابه المباشر ا : 2-1-1 ولس 


3 ) لاحقة 70 :2-31-- ورج 
التحقق أن: 21 -1= پر 
ب) الرباعي ۸727/7 معين . 


4) التحقق أنّ النقطة € تنتمي :| اص 


و c7‏ 
طبيعة المجموعة ( 1) : 
5-| م اص معناه ,7 7 / 27k‏ + كد = (MB;MA)‏ 
a SE 2‏ 2 
(1) هي نصف الدائرة المفتوحة التي حداها النقطتين 4 و 8 وتشمل النقطة €. 
إنشاء (1). 
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التمرين الرابع :(07 نقاط) 
1( )) مه -= ٠ lim f() =+ < lim f(x)‏ 
1وگکر× 2وب 


وجود مستقيمين مقاربين معادلتيهما : X=2‏ 8 1-1 
ب) += )تير جلا ومم- ))۶ 112[ . 
ممجامر مملجتر 
2 7 
)x -1()x - 2(‏ 


2 بین أته من أجل كل × من ,70 2-- )را › 


جدول تغيرات الدالة / . 


(i (3‏ من أجل كل عدد حقيقي × من (G3-x)JeD, < D,‏ 
من أجل كل عدد حقيقي × من ,0ء 0< (×)۶ +(×-7)3 
ب) (ر) يقبل مركز تناظر إحدائیاتہ: (۸)2:0 
4) أثبت أنّ المعادلة 0 > (×) گر تقبل حلا وحيدا © على المجال |0,45:0,46[ 
استنتج أنّها تقبل حلا أخر 8 :لدينا 0 > (/م) كر +(-3) كرو 0- (يم) f‏ 
7-3-0 
حصر 6 : 2,55 > 6 > 2,54 
5( (4)مقارب مائل د( م,©)» 
lim [f(0-(-2x +3) []-0: lim [f(0-(2x+3) [-0‏ 
وضعية ( م0)) بالنسبة 1 (۸). 
لما 1> يقع تحت (۸). 
لما 2< يقع فوق ( ۸) 
6) ارسم (۸) و(,©). 
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7 اثبات أن الدالة: (2 -2(1)6 -ند) (x-1)In(x-1)-‏ جاعر :7 أصلية للدالة 


. |2; +٥0] على‎ (E) 
1-2 


حساب بدلالة 8 المساحة : (28)6-(2/1)3 - 2n ar‏ | =$ 
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الموخخ وع الثاني 
التمرين الأؤل: (04 نقاط) 
1) اثبات أن النقط 8۰۸ و € تعين مستو 
حا 5 0 


(40)ل (CD)‏ 0= 00.۸0 
ب) معادلة المستوي (8)0ھ):0- 3- ج - ر + ×2 
خا الا 2.6 = d(D;(ABC))‏ 


3) ) المثلث )۸8 قائم في النقطة ۸ ان 0= ۸8:40 
ب) حجم رباعي الوجوه 48€2: 1414.7= وم7 . 
التمرين الثاني: (04 نقاط) 
1 اثبات ان: من أجل كل عدد طبيعي ۸ » [1]11= “*4. 
2) الاستنتاج 
[3]11 > “۶تھ : [ر راوے 7 5]11[4= 47 : [4]11= "4 ; [1]11ے *4 
3 اثبات أنَ: من أجل كل عدد طبيعي 7 › [0]11 = (1+ "'3×1438+ (2x2017‏ 
(2x2017 +n-3)=0[11] (4‏ معناه n=11k +6 /keN‏ 
التمرين الثالث: (05 نقاط ) 
7 7 
0ء ۶)۳ 4 ہ+ہ' 
5 وس ہو کے 
استنتاج الشکل الأسي 0ل ومن و وك ٹب 
ب) تعيين قيم العدد الطبيعي 7 التي تحقق: "(م2) > "(رع). 
(zg)"‏ - "(رع)معناه n=4k /keN‏ 
2 ) مركز التحاكي ۸ هو 0 ونسبته 2 


3ك سے 
2 کے 7 
۸8-7 
7 ی۰۰۰۰ 
BC = AD 5‏ 
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۱ 7 ل كله 
المجموعة ('1) هي مجموعة نقط دائرة مركزها 7) ونصف قطرها و 
انشاء (1) 


A 


التمرين الرابع: (07 نقاط) 
]) 1) دراسة اتجاه التغير: © تقبل الاشتقاق على 1# ولدینا 6+ 365 > ()'ى 
۾ متزايدة تماما على 18 لأن 6<0 + 30 


2) اثبات أنّ المعادلة 0= (3)© تقبل حلا وحيدا © حيث ]1,47-: 1,48-[ > به 


إشارة (3) ع8 


.lim f(x) - وم‎ lim (ر)ير‎ - > (Î (II 


× وؤومہ+ہجر 


ب) تبيان أن: من أجل كل عدد حفیقي × › اف - )۶ 
)2+ 6 


اتجاه تغير الدالة: 


70+11 


الدالة گر متناقصة تماما على [0: »] ومتزايدة تماما على المجالين [©:-[و ]ہ+:0] 
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-2(x+3) _ 
X7 +2 
یں‎ 


ب) الوضع النسبي للمنحني ( ,"0 ) بالنسبة الی (۸) 


lim[ f (00-x |= lim 0 ) (2 


|+ 


( ,€ )فوق (ھ) لما ]3-;»-[ x e‏ 
[,© )تحت (4) لما ]م+:ة-[ € x‏ 
{1C3:-3)}‏ = (ه)1ا(ه) 
3 بيان أنّ f(a) =a‏ 


استنتاج حصرا للعدد  )(‏ . 
f )4( > -1‏ > 2,22- 


4) رسم المستقيم (۸) والمنحنى ( م" ) . 


5) اثبات أنّ: من أجل كل [09:0] × ۰ (/0) f‏ ک (۴) f‏ ک 3- ثم بیان أن :3-< <S‏ 200 


من جدول تغيرات الدالة گر 
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إذا كان 0ك کہ فان (0)0ث/ر > (×)ز > 0)/ 
0 0 


-| / عفزه)‎ > -| f (ax sS jer 


0 a 0) 


معناه 30- > 5 >> 5 


0.75 


01 


